Zadanie 1.

Obszar calkowania D jest ograniczony od dotu paraboly y = x? — 22 i od géry prosta y = z (zréb
sobie prosze rysunek, to zobaczysz). Te linie przecinaja sie w punktach w ktérych z spelnia réwnanie:

22 —2r=x

czyli w 1 = 0 oraz x9 = 3. Dzielimy obszar D na waskie pionowe paski o szerokosci dx. Pole dP
jednego takiego paska wyznacza calka:

dpP = i f(z,y)dy
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Cate pole wymaga catkowania dP po x czyli calka iterowana ma postac:

P=//f<x,y>dxdy=/3 if(w)dy da
D
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Zadanie 2.

Narysuj prosze podany w zadaniu tréjkat. Bok BC jest poziomy i wygodnie jest podzieli¢ obszar D
na poziome paski ograniczone z lewej strony prosta AB o réwnaniu x = y i z prawej strony prosta
o réwnaniu x = 2y. Pole dP jednego paska wynosi:

2y
dP = /(63: +2y)dx
Y
(mam nadzieje, ze na zdjeciu sa nawiasy, a nie pionowe kreski, a zreszta to wszystko jedno, bo x, y sa
dodatnie w obszarze D). Liczymy ta calke:
2
dP = )33:2 + wa‘ - (1292 + 42) — (3y® + 2y%) = 113>
y
Aby mieé cale pole catkujemy po y w granicach od A (czyli od y = 0) do linii BC (czyli do y = 2)

2
11 88 1
P=[11dy = —y?]2 = — = 29=
O/y Yy 3ylo 3 3

Zadanie 3.

Przenosimy 22+ 1 na prawa strone, dzielimy obie strony przez 2411 mamy:
dy 2zy3
de 22 +1

Rozdzielamy zmienne. Dzielimy obie strony przez y* i mnozymy przez dx. Calkujemy:
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W calce z prawej strony podstawiamy ¢t = x2 + 1, wtedy dt = 2z dz i ta calka to Int czyli In(2? + 1).
Mamy rozwigzanie:

1 2
Warunek brzegowy to y(0) = 3. Podstawienie z = 0 zeruje logarytm i dostajemy C' = —1/18.
Wobec tego mamy rozwiazanie ze znakiem + (gdy przyjmujemy + dla pierwiastka)
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