ZADANIA EGZAMINACYJNE ZE WSTEPU DO MATEMATYKI, I M, 3.02.2012
1. Czy relacja R okreslona na R w spos6b nastepujacy:
Veyer TRY < sgnx = sgny
jest relacja rownowaznosci? Jedli tak, wskaz jej klasy abstrakcji.

2. Czy dla dowolnych zbiorow A, B, C' prawdziwa jest nastepujaca réwnoscé:

A\ (B x C) = (A\ B) x (A\ C).

3. Podaj przyktad zbioru:

(a) liniowo uporzadkowanego, ale nie dobrze uporzadkowanego;

(b) dobrze uporzadkowanego.

4. Jaka moc ma przedziat (—1;5)7 W uzasadnieniu mozna skorzystaé¢ z twierdzenia Cantora-

Bernsteina.
5. Okreslamy funkcje f : N? — N nastepujaco (0 jest liczba naturalng):
f(n, k) =n’k.
Czy funkcja ta jest roznowartosciowa? Czy funkcja ta jest ,na”?
6. Okredlamy funkcje f : N? — N nastepujaco (0 jest liczbg naturalna):
f(n, k) =n’k.

Zmajdz f~1({1}).
Znajdz f(Par x {0}), gdzie Par oznacza zbior liczb naturalnych parzystych.

7. Podaj przyktad formuty rachunku zdan z jedna zmienng (p), ktéra jest:

a) tautologia:
b) kontrtautologia:

¢) nie jest ani tautologia, ani kontrtautologia:

(Mozna uzy¢ tej zmiennej wiecej niz raz.)

8. Zapisz uzywajac jezyka rachunku kwantyfikatorow, symboli logicznych i arytmetycznych zda-
nie: ,Liczba 7 nie jest pierwiastkiem zadnego tréjmianu kwadratowego o wspotczynnikach

wymiernych”.
9. Podaj przyktad funkcji f : Z — Z, ktora jest ,na”, ale nie posiada funkcji odwrotnej.

10. Czy dla dowolnej indeksowanej rodziny {A; }er zachodzi nastepujaca wlasnosé:

UA <A

teT teT

11. Ile mozna zdefiniowa¢ réznych relacji rownowaznosci na zbiorze dwuelementowym?



12.

13.

14.

15.

Podaj przyktad zbioru uporzadkowanego przez relacje podzielnosci dla liczb naturalnych za-
wierajacego 5 elementéw — jednocze$nie minimalnych i maksymalnych. Czy jest tam element
najmniejszy? Czy jest tam element najwigkszy?

Zdefiniuj relacje dwuargumentowa na zbiorze liczb zespolonych porzadkujacag ten zbidr li-
niowo.

Podaj przyktad wlasciwego podzbioru zbioru liczb zespolonych, ktéry jest:

) SKOTICZOMIY: . ..
b) przeliczalny niesKONCZONY: .. ... ... o

C) MOCY COMBIMUUIILL ..ttt sttt et ettt ettt et et ettt

Czy jest tautologia klasycznej logiki kwantyfikatorow:

((VaP(2) V (aQ(2))) & Vol P(z) V Q(x)).



