f(X;y) =3x2+ 3y?-4xy - 3x -2y + 1

Obliczam pochodne czastkowe pierwszego rzedu:

fx =6x—4y—3
fy =6y —4x —2
Przyréwnuje pochodne czastkowe pierwszego rzedu do zera, tworzac uktad réwnan

{6x — 4y — 3 = 0 mnoze obustronnie przez 2
6y —4x — 2 = 0 mnoze obustronnie przez 3

18y —12x—-6=0 oaaje rownanta stronami

12x -8y —-—6+18y—12x -6 =10
10y =12
y=12
Z pierwszego réwnania:
6x—4-12-3=0
6x=-78 => x=1,3

Jedyny punkt stacjonarny to P, = (1,3; 1,2)

Obliczam drugie pochodne czastkowe:

14

xx = 6
"no__
Xy —4
"no_
yy_6

Tworze wyznacznik:

o fay

i |_64 _64|=36—16=20

Poniewaz W (P;) > 0 to funkcja f(x;y) osiaga w punkcie P; = (1,3;1,2) ekstremum.

ex(P1) = 6 => 0 czyli jest to minimum.

Obliczam minimum: £(1,3;1,2) = 3x* + 3y® — 4xy — 3x — 2y + 1 =—-2,15



