Jezeli prosta jest podana w postaci y = ax + b to punkt P jej przeciecia z osia OX ma wspot-
rzedne P(—b/a;0) (wynika to z réwnania ax + b = 0), a punkt Q jej przeciecia z osia OY ma
wspolrzedne Q(0;b) (wynika to z podstawienia x = 0 do rownania y = az + b)

Jezeli prosta jest podana w postaci Ax + By + C' = 0 to punkt P jej przeciecia z osiag OX
ma wspolrzedne P(—C'/A;0) (wynika to z podstawienia y = 0 do réwnania prostej, co daje
réwnanie Az+C = 0), a punkt Q jej przeciecia z osia OY ma wspétrzedne Q(0; —C'/B) (wynika
to z podstawienia x = 0 do roéwnania prostej, co daje réwnanie By + C' = 0)

Prosta symetryczna wzgledem osi OX
Punkt przecigcia prostej z osia OX nie zmienia si¢, a punkt przeciecia z osia OY zmienia
wspotrzedna y na przeciwna.

Niech prosta bedzie dana w postaci Az + By + C = 0 (A, B, C sa rézne od zera). Szukamy
prostej symetrycznej w postaci: Dz + Ey+ F = 0 (gdzie D, E, F tez sa rézne od zera). Wiemy,
ze ma ona przechodzi¢ przez punkt P (ten sam, co podana prosta) i przez punkt Q’, majacy
wspotrzedna y o przeciwnym znaku niz punkt B. Podstawiamy te wspotrzedne do rownania
szukanej prostej i dostajemy uktad réwnan:

—C
D-7+E-O+F:O (punkt P)

C
D-O+E-J;3+F=0 (punkt Q')

Mnozymy pierwsze z réwnan przez A, drugie przez B (wolno, bo zalozeniem bylto, ze A i B sa
rézne od zera). Dostajemy:

—CD+AF =0 zatem D=

&

BE+ BF =0 zatem F=-—

Qlw Q=
B!

Cate rownanie prostej ma postac:

A B
—Fr——=Fy+F=0
c ¢
Mnozymy obie strony przez C, dzielimy przez F (wolno nam, bo C i F sa niezerowe) i dostajemy
ostateczng postac¢ szukanego réwnania prostej symetrycznej do prostej Az + By + C = 0
wzgledem osi OX

Az — By+C=0 (1)

Jak wida¢ po prostu zmieniamy znak przy wspotczynniku przy y.

Jezeli prosta jest dana w postaci y = ax + b to uzyjemy réwnania (1). Najpierw przeksztatcimy
wzor prostej do postaci ogolnej: ax —y + b = 0 i teraz wystarczy zmieni¢ znak przy y, co daje
wzér: ax +y + b = 0. Wracamy do postaci kierunkowej. Szukana prosta symetryczna ma wzor

y=—axr—>b (2)
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Jak widac¢ nalezy zmieni¢ oba znaki, przy “a” i przy “b”.

Ciag dalszy na nastepnej stronie



Prosta symetryczna wzgledem osi OY
Punkt przeciecia prostej z osia OY nie zmienia sie, a punkt przeciecia z osia OX zmienia
wspotrzedna x na przeciwng.

Niech prosta bedzie dana w postaci Az + By + C = 0 (A, B, C sa rézne od zera). Ponownie
szukamy prostej symetrycznej w postaci: Dx+ Ey+ F' = 0. Jak poprzednio otrzymujemy uktad
rownan:

+C

D 7+E-O+F:0 (punkt P)

C
D-O+E-?+F:O (punkt Q)

Mnozymy pierwsze z réwnan przez A, drugie przez B (wolno, bo zalozeniem byto, ze A i B sa
rézne od zera). Dostajemy:

CD+AF =0 zatem D = —éF
—BE+BF =0 zatem I = (BjF
Po operacjach jak poprzednio dostajemy:
—Az+By+C=0 (3)

Jak widac¢ po prostu zmieniamy znak przy wspotczynniku przy x.

Dla prostej w postaci y = ax + b po przeksztatceniu do ax — y + b = 0 i zmianie znaku przy x
mamy —ax —y + b = 0, stad:
y=—axr+b (4)

Jak wida¢ nalezy zmieni¢ tylko znak przy “a”.

Prosta symetryczna wzgledem Srodka ukladu wspoétrzednych
Zarowno punkt P zmienia wspoétrzedng x na przeciwng jak tez punkt Q zmienia wspotrzedna
y na przeciwng. Otrzymujemy uktad réwnan:

D'—T+E-0+F:0 (punkt P)
C
D~0+E-+B+F—0 (punkt Q')

Po operacjach jak poprzednio i mnozeniu catodci przez —1 dostajemy:
Az +By—-C=0 (5)

Tym razem zmieniamy znak przy C.

Dla prostej w postaci y = ax + b po przeksztatceniu do ax — y + b = 0 i zmianie znaku przy b
mamy axr —y — b = 0, stad:
y=ar—>b (6)

Jak widac¢ nalezy zmieni¢ tylko znak przy “b”.

W razie pytan pisz prosze na priv.
Pozdrowienia - Antek



