Tekst na niebiesko jest komentarzem lub trescig zadania.

1 f2 dx
1?2 —dr—21
To jest calka z funkcji wymiernej. Poniewaz mianownik mozna zapisaé jako (z + 3)(z — 7)
zapisujemy wyrazenie podcatkowe jak nizej i dobieramy A, B:
1 A B Alx—-T7)+B(r+3) (A+B)z—-TA+3B

2 _dr—21 2+3 a-7 (x+3)(x—7) 22— 4x—21

Z porownania wspotczynnikdéw przy x w pierwszym i ostatnim wyrazeniu wynika, ze A+ B = 0
oraz —7TA+ 3B =1, co daje A = -1/10, B = 1/10. Liczymy caltke:
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Tu uwaga: Wyrazenie pod logarytmem jest ujemne w przedziale (1;2). Ale funkcja podcatkowa
jest w tym przedziale poprawnie okreslona, skoniczona, wigc catka musi by¢ skoniczona. Po prostu
trzeba konsekwentnie doprowadzi¢ obliczenia do konca, podstawiajac granice catkowania.
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Otrzymalismy ujemny wynik bo liczymy catke, nie pole, a funkcja podcatkowa jest ujemna
w granicach catkowania.

2. Oblicz pole pod sinusoida od 0 do /2
Obliczamy ponizsza calke:

w/2
P= /sinxda: = [—Cosx]g/2 =0—-(-1)=1
0

Fajnie wyszto !!! Te zadania w ogole sg prostsze od Twojego drugiego zestawn.

3. Pole obszaru ograniczonego krzywymi 22 +y* =51y = 2/x

Poprawny rysunek masz zrobiony. Wezmy tylko to pole w ksztalcie () w pierwszej ¢wiartce
uktadu wspotrzednych. Z dotu ogranicza je hiperbola, z géry okrag. Dzielimy pole na pionowe
paski o szeroko$ci dx, wykonujemy catkowanie:
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Problemem jest znalezienie punktéw x4, xo gdzie hiperbola przecina okrag. Podstawiamy row-
nanie hiperboli do rownania okregu:
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x
Zapisujemy to réwnanie dwukwadratowe jako: (z? — 4)(z? — 1) = 0 Mamy stad rozwigzania

w pierwszej ¢wiartce uktadu wspotrzednych: 1 = 1,29 = 2. Reszte zrobisz, pokazywatem Ci
catke z pierwiastka, podstaw sinus i nie pomyl sie !
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4. Udowodnié¢ obj. stozka, wysokos¢ h, promien podstawy r V = gﬂ r*h

Oznaczmy moze przez H cata wysokos¢, przez R caty promien podstawy stozka. Kroimy stozek
na poziome plastry o grubosci dh. Kazdy plaster jest odleglty o “h” od wierzchotka stozka i jest
kotem o promieniu "r”.

Objetodé jednego takiego plastra to dV = wr? dh

Z podobienstwa tréjkatéw mamy r/h = R/H, zatem r = h - (R/H). Wstawiamy to do wzoru
na objetos¢ plastra:
dV =nh®-(R/H)*dh

Aby otrzymac calg objeto$¢ catkujemy powyzszy wzér od h = 0 do H

V= /mﬂ (R/H)dh = [r(R/H)"] 3HR — ;WBPH

No i gotowe, tylko na duzych literach.

W razie pytan albo jak si¢ pomylitem pisz prosze na priv.
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