f(x; y) = bxy — x> - y°

Obliczam pochodne czastkowe pierwszego rzedu:

fi = 6y — 3x?
fy = 6x —3y?
Przyrownuje pochodne czastkowe pierwszego rzedu do zera, tworzac uktad rownan:
{6y —3x2 =
6x —3y2=0
I
{63/ = 3x? . . .
, mnozeréwnania stronami
6x = 3y
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36xy = 9(xy)? => jzxy=4 => x=;
Po podstawieniu do drugiego réwnania:

6 i 3y? > 24 =3y3 > y3=8 > 20 o 2
A — = = = = = = Il X =—=—=
y y y y y y 2
Pierwszym punktem stacjonarnym jest P, = (2,2)
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6y = 3x?

{ Y x2 dodaje rownania stronami

6x = 3y

6y + 6x = 3x% + 3y? dziele obustronnie przez 3
2y + 2x = x% + y?
x2—2x =y?-2y=
x(x=2)=y(y—-2)
Punkt x = 2iy = 2 znalaztem powyzej wiec drugim punktem stacjonarnym

jest P, = (0,0)

Obliczam drugie pochodne czastkowe:

"o o__
ox = —6x

"no__
xy_6
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yy = —6y



Tworze wyznacznik:

o Tey| _ |-6x 6 |_ e _
6 _6y—36xy 36 =36(xy — 1)

5 5
Obliczam jego wartosci dla punktow stacjonarnych:
W(P;) =36(xy —1) =36(2-2—-1) = 108
Poniewaz W(P;) > 0 to funkcja f(x;y) osiaga w punkcie P; = (2,2) ekstremum
o (P1) = —6x = —6-2 = —12 < 0 czyli jest to minimum.
Obliczam minimum: f(2;2) = 6xy- x> — y3>=6-2:2-23-23=8
W(P,) =36(xy —1) =36(0-0 — 1) = —36

Poniewaz W(P,) < 0 to funkcja f(x;y) nie ma ekstremum w punkcie P, = (0,0).



